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83 Relativit (generale)
83.1 L ennesimo caso

Lafunzione a parabola che abbiamo commentato S presta ad alcune generalizzazioni. Le condizioni
darispettare sono le quattro gi indicate al iniz io del 81: et compresatraOed 1( nel caso pig
generale), campo d esistenzavariabiletra [(0) al et inizialee O al et finale, andamento non
crescente.

L operazione di partenzat moltiplicarel(0) per un fattore mai superiore ad 1 e non crescente (in
pratica, decrescente fino a 0).

Un modo pratico di ottenere questo risultato £ mantenere la strutturain tre fattori della[81.0-5a],
poi rivistanella[8§2.0-6a]"": 4129y 101 y"1 ky *[83.1-1]; perchd la curva scenda,
occorrer che p e g siano positivi; latrattazione matematica sar pig agevole, se si tratter di numeri
naturali.

Dal momento che manteniamo il CdE di k, che pu dunque variare nell intervallo [-1,1], sar
parimenti necessario che p q[83.1-1.1]. Un caso particolarmente interessante £ quellop = g, da
quale A1PPy 101 yP®1 kyP[83.1-2], coni casi estremi /PP (y)= 1 0 1 y *°[§3.1-24], e
APP ()= 10 1 y?? [§3.1-2b]. Proprio per dare maggiore evidenza a questi casi estremi, e per
prendere esplicitamente in considerazione la possibilit che questi siano caratterizzati da potenze

dispari, possiamo sostituire la notazione p con > - 1l prezzo dapagare sar ammettere nei casi

dispari unpo meno maneggevoli anchel evenien zadi fattori non interi nei casi intermedi.

Avremo, per riassumere:
Caso p q k AIPA(y)/ 1(0) note

Agenerale | g | 0 | 01|71 yPq ky9§3.1-1bis]
* pa 1 1 y P [83.1-1bisa]
A
pa 1o 1yP1y83 jvde g 2"y y P 9831
1bis.C] 1bis.c.big]
A bilanciata|=q [=p /1yl Kk "[831 p=g="
1bis.d] 2
A
N L 1 y "[83.1-1bise]
DM, D J1 yn[8§3.1-1bis ]
A 1 1 y2 "[§3.1-1bisg]

Si faccia attenzione alla funzione risultante dal parametro k nullo (lo indichiamo come caso DM
per analogia alle sezioni precedenti): non abbiamo pig lalineare, bens un elevamento a potenza di
questa*®. Abbastanza sorprendentemente, si tratta di una funzione affine a quello derivante dak
massimo (il caso , nei nostri termini): | unicadifferenzat nell esponente. In altre parole, una

funzione 1 y " potr derivare siadal caso DM chedaquello pg=n.
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Si noti infine che :
Iirrz)’*ln y 10 [83.1-1.alelim”_ y 0[83.1-1.b} pili in generalen & negativamente correlato

alla sopravvivenza
| decessi saranno quindifd 1 0A1P**y p1 ky kgl y [83.1-2] che nel caso

p=g=5 diventa *d" 104" %y g 1 k 2ky [83.1-2a]
Il tasso di mortalita assume una forma particolant@eccattivante (si intende dal punto di vista

P _kq_ [83.1-3F" si tratta di una generalizzazione piuttosto

meramente formale)? P9y ——
1y 1 ky

immediata delld82.1-8 bis]

1 W 5314

Una generalizzazione alternativa (la chiameremé B)°I"y 101 y
D’ora in avanti prendero in considerazione cans®lo i numeri naturali, perché si prestano agli

sviluppi piu interessanti: non solo hanno derivaiatinua anche pdrpositivo, ma soprattutto si
nl

trasformano direttamente in una sommatotid:y 101 vy ky ' [§3.1-4a]
i0

Stavolta sara:

Caso k ®I"(y)/ 1(0) note
B 1;1 ni i . nl n ni i1l
1y ky  [83.1-4a.bis]|o: 1 k" y" 1 k k' "y [83.1-4a.ter]
i0 i1
° n 1 ni n i

i1

[83.1-4a.bis.a]

°DM , 0 1y [83.1-4a.bis.b] caso lineare per qualsias!

® -1 1" [§3.1-4a.bis.c]

La forma delld83.1-4a bis]rende particolarmente invitante calcolare il linpern che tende
all'infinito:

Caso k Bl (y)/ 1(0) note

im B| " i otti h limite de]gB.4a.ter]pern "
le "y nily (§3.1-5] si ottiene anche come limite de]g3 1p

1 ky
B

1

1y | [83.1:52]
°DM 0 |1y [§3.1 5b] caso lineare anche per
. -1 |1[83.1-5¢] nessuna mortalita sino ge1

Mentre le funzioni A e B non rettangolarizz&hoquesto succede invece fra, e® .

Se consideriama intero, possiamo ottenere la speranza di vita. i@@amo con la
1

retrocumulatdT" y BI" d ;utilizzando 19[§3.1-4a.ter] otteniamo:

ni i1l 1 Q2 nil o i1 ni
T"y 10 K'- - [0 1 k 1'k' ' — 1"k"'—— =
i 0 1 5, i 2 i1 i1 n 1
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